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複素数平面

囚由ここは微分積分につぐ入試の最重点項目で，理系では必出・文系でも数多く出題され 団田…霊芝：誓言笠誌≡言漂警警罠宗主：冨デ芸 

複素数平面の図形の問題では，解法も1通りとは限らない。かなりの応用力が必要。「図 

形と方程式」の項との関連を計りながら，幅の広い多角的な勉強が合格につながる。 
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（1）2つの複素数α＝β一才，β＝1＋招才について，首の絶対値と偏角を求めよ0

（2）刀が正の整数のとき，（半）3乃＋（雪空）3乃を簡単にせよ。（日本犬一勝医）

zl＝2－βα＋α才とZ2＝招あー1＋（β一机との絶対値が等しく，君の偏角が900となるよ

うに実数α，あの値を定めよ。　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（新潟大一理系）

α，βが複素数で，lα巨2，庸l＝1，lα＋β＝膏であるとき，

（1）首を極形式で表せ0

（2）符が正の整数のとき，【α乃－β乃lを求めよ。 （大阪外語大）

Zl＝Yl（cosα＋isinα），Z2＝7b（cosβ＋isinβ）であるとき，次の式で表される複素数Zの絶対

値と偏角を求めよ。ただし，00＜α＜1800，00＜β＜180Dとする。

Z＝一丁缶一十丁急

次の3つの条件に適するような2つの複素数zl，Z2を求めよ。

Izll＝2，　拉2卜＝3，　3zl＋2g2＝6

（奈良教育大）

（埼玉大一文系）
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すべての整数邦について，

（cose＋isine）n＝COSne＋isinnO（iは虚数単位）

が成り立つことを，次の順序で証明せよ。ただし，（cose＋isine）0＝1とする。

（1）符が正の整数のとき成り立つことを数学的帰納法で示せ。

（2）ガが0のとき，および弗が負の整数のとき成り立つことを示せ。　（佐賀大，東京女大）

方程式Z＋‡＝1がある0

（2）乃が正の整数のとき，Z乃＋妾の値を求めよ0

3つの複素数zl＝…，Z2＝呈妻萱＋‡才，Z3＝Ⅰ＋星空はついて，

（1）ち－21，g2－－21をそれぞれ極形式で表せ。

（2）芝語の偏角を求めよ0

（3）△zIZ2Z3はどのような三角形か。

（近畿大一薬）

（広島工大）

複素数平面上の正方形において，1組の隣り合った2頂点が0と2＋3才であるとき，他の2

頂点を表す複素数を求めよ。

複素数平面上で，複素数α，β，γを表す点が正三角形の頂点をなすとき，

（1）号等の値を求めよ。

（2）（1）の値をZとおくとき，Zのみたす実数係数の2次方程式を求めよ。

（3）α，β，γの間に成り立つ実数係数の2次の関係式を導け。

（東海大一工）

（東邦大一医）

複素数平面の原点を0とし，複素数zl，Z2を表す点をそれぞれA，Bとする。百方を900，両

を－900だけ回転してそれぞれ扉，扉をつくる。

（1）終点C，Dの表す複素数を求めよ。

（2）百方一百百と扉＋扉との間にどんな関係があるか。



645

646

647

648

649

650

651

25．複素数平面

（1）複素数1＋才の極形式を求めよ。

（2）複素数平面上で，2点P，Qを表す複素数をそれぞれZ，（1＋ブ）Zとする。このとき，

△OPQはどんな形の三角形か。ただし，0は原点である。

（3）（2）の結果を用いて複素数（1十才）2g，（1＋才）3gを表す点R，Sを求める方法を示せ。

（秋田大）

複素数平面上で，3個の点3＋3才，－5g，－2十才を頂点とする平行四辺形の第4の頂点を表す

複素数のうち，絶対値が最小のものを求めよ。

複素数Zがl幻＝1をみたすとき，次の複素数紺は，

（1）紺＝Z＋‡　　　　（2）抑＝ま了

Zが複素数平面上の円】Z－1－gl＝1の上を動くとき，

つ，その概形をかけ。

2Md如P

（一橋大）

それぞれ複素数平面上でどんな図形を

（和歌山県医大）

棚＝土をみたす棚の軌跡を求め，か
こ

（福岡教育大）

厨解答は「考え方と解答」162ページ

（1）α＋1＝1のとき，複素数αを極形式で表せ。

（2）形が正の整数のとき，α乃＋嘉は±1，±2以外の値をとらないことを示せ。（福井大）

絶対値が1で，偏角がαである複素数Zに対し，紺＝1－Z　とおく。ただし，00＜α＜3600

とする。

（2）紺2－4gcos等＝4であるようなαの値を求めよ0

αは与えられた複素数とする。どんな実数才に対しても，複素数

αCOS汁（半）S加

の絶対値がつねに一定であるとき，

（1）αを求めよ。

（2）複素数　αCOSオ＋ （1予） Sinfを極形式で表せ。

（金沢大）

（岡山大一理系）
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00＜α＜1080，00＜β＜720のとき，次の式をみたすα，βの値を求めよ。

（cosα＋isinβ）2＝＆・i（JE・2sinαCOSβ） （東北大）

（1）（cosA＋isinA）（cosB＋isinB）（cosC＋isinC）＝COS（A＋B＋C）＋isin（A＋B＋C）を

証明せよ。ただし，ブ＝√＝iとする。

（2）cosα＋cosβ＋cosγ＝0，Sinα＋sinβ＋sinγ＝0であるとき，次式を証明せよ。

cos3α＋cos3β＋cos3γ＝3cos（α＋β＋γ）

sin3α＋sin3β＋sin3γ＝3sin（α＋β＋γ）

α，βは複素数で，1α巨lβl＝1，1α＋β＝帯であるとき，

（1）首を極形式で表せ0

（2）薔＝如＋がをみたす実数少，沌求めよ0

（金沢大）

（新潟大一理系）

等比数列zl，Z2，g3，…，Z花，…　において

zl＝1，g2＝α＋摘，Z。＝∂＋グα

である。ただし，戊，あは実数でα＞0，gは虚数単位である。

（1）α，あの値を求めよ。また，Z2を極形式で表せ。

（2）zl十g2＋Z。＋…十g乃＝0をみたす形の値のうち，最小のものを求めよ。また，この乃の値

に対する積zlXち×Z3×…×んの値を計算せよ。　　　　　　　　　　　　　（九　大）

複素数Zがzg＋（1十g）Z＋（1－才）g＋1≦0をみたすとき，偏角arg（Z一ノ宮）はどのような

範囲にあるか。　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（愛知工大）

複素数平面上で，1＋β吉の表す点をA，原点を0とする。また，lz＋2卜＝1であるような

複素数Zの表す点をPとする。OA，OPを隣り合う2辺とする平行四辺形OAQPをつくり，

その対角線OQを1辺とする正三角形OQRをつくる。PがIz＋2l＝1の表す図形上を動くと

き，

（1）点Qはどのような図形をえがくか。

（2）点Rはどのような図形をえがくか。 （東北大）
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複素数平面上で－1，1，gを表す点をそれぞれA，B，Pとする。

∠APBを求めよ。

才が0くま＜1の範囲を動くとき，Pはどんな曲線をえがくか。

複素数g＝∬＋わ′の平方を細＝Z2　とする。Zが集合

〈zl0≦∬≦1，0≦グ≦1）

の範囲を動くとき，紺はどんな範囲を動くか，図示せよ。

25．複素数平面

話圭一＝柚＞0）である

（岡山大）

（学習院大一理）

複素数Z＝∬＋わ・が不等式2≦Z十A≦5をみたすとき，点（ガ，ツ）の存在する範囲を図示せ
こ

（津田塾大）

α，βはα2－－2αβ＋4β2＝0　を満足する0と異なる複素数とする。

（1）憲を求めよ0

（2）argα－argβを求めよ。

（3）複素数平面上でα，βを表す点をそれぞれA，B，原点を0とするとき，△OABはどの

ような形か。　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　（東京水産大）

lz12＋l抑l2＝1をみたす複素数Z，紺に対して，〟＝1＋グ＋2g紺　とする。

（1）Z，紗が実数値のみをとって動くとき，〝を表す点は複素数平面上で，どんな線をえがく

か。図示せよ。

（2）Z，紺が複素数であるとき，〝を表す点の存在する領域を複素数平面上に図示せよ。

（北大一理系）

複素数平面上において，0でない複素数Z＝ガ＋わ・（ち．γは実数で，ツ＞0）を表す点をPと

する。原点を0とし，扉を0のまわりに正の向きに300だけ回転してえられるベクトルの終

点をQとする。

（2）Qを表す複素数を紺とするとき，忘を表す点をRとして，Rの座標を求めよ。

（3）△OPRが正三角形になるとき，Zを求めよ。　　　　　　　　　　　　　（横浜市大一商）

119

き
　
仙
∵
脚

と


